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Problema 1. (a) Fie f : [0, 1] → R o funct, ie continuă. Arătat, i că
∫ 1

0

(∫ 1

x
f(t) dt

)
dx =

∫ 1

0
xf(x) dx.

(b) Calculat, i
∫ 1

0

(∫ 1

x
et2 dt

)
dx.

Problema 2. Fie f : R → R o funct, ie continuă pentru care lim
x→−∞

f(x) = a ∈ R s, i lim
x→∞

f(x) = b ∈ R.
Arătat, i că

lim
x→∞

∫ x

−x
(f(t+ b)− f(t+ a)) dt = (b− a)2.

Problema 3. Fie G =


1 x y
0 1 z
0 0 1


∣∣∣∣∣∣ x, y, z ∈ Z

 ⊂ M3(Z). Arătat, i că G formează un grup fat,ă de

operat, ia de înmult, ire a matricelor s, i determinat, i morfismele de la (G, ·) la (Z,+).

Timp de lucru: 2 ore. Succes!


