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Problema 1. Pe graficul funct, iei f : R → R, f(x) = x2 + bx + c (cu b, c ∈ R), considerăm punctele
Ak de abscisă k ∈ Z.
a) Arătat, i că există o funct, ie de gradul al doilea al cărei grafic cont, ine centrele de greutate ale tuturor
triunghiurilor Ak−1AkAk+1 (k ∈ Z).
b) Arătat, i că triunghiurile Ak−1AkAk+1 (k ∈ Z) au toate aceeas, i arie.

Problema 2. Determinat, i funct, iile f : (0,∞) → (0,∞) care verifică relat, ia

f (f(x)− x) = 6x, pentru orice x ∈ (0,∞).

Problema 3. Considerăm s, irurile de numere reale (an)n∈N s, i (bn)n∈N definite recursiv prin relat, iile:
an+1 = an + bn +

√
a2n + b2n

bn+1 = an + bn −
√
a2n + b2n

(n ∈ N) , a0 = 2, b0 = −1.

Determinat, i [an] s, i [bn], pentru orice n ∈ N∗, unde [x] notează partea întreagă a numărului real x.

Timp de lucru: 2 ore. Succes!


